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Evésiktikég amavtoei oto 0<pata g £101KNS ALOOKTIKY TOV MaOnpatik®v
Yo vroyn@iovg TN ewokotntog IMEQ3

Inueiowon: Kat apynv Ba tpénet va emonudvouple Tt ot Tpoceyyicelg mov
TEPLYPAPOVE TOPAKAT® EIVOL EVOEIKTIKEG Kol G KO0 TEPITTMOT OEV ATOTEAOVV
TNV HOVASIKY, COCTN Kol adOmTpoyATELTN avAALGT). AVTH GAA®OTE gtvon Ko pio
amd TG Pacikéc apyég TG SAKTIKNG TV Madnuotik®v

EPQTHMA 1° :

«[Ipoxerror va d104Eete oe padntég I'” Avkeiov tov vroroyiopd tov gpPadod Tov

EMUTESOL YMPIOV TOV TEPIKAEIETAL OO TIG YPUPIKEG TAPACTAGELS OVO GLVAPTNCEWV

Kol g, IOV €ivat optopéveg Kot cuveyels oto [a, B ] kot Tig gvbeiec x =a kot x=f .

Noa wpoteivete évav tpdmo mopovsiosns avtov Tov BEpatog, o éva dimwpo padnua,

®OTE VO KOAOTTTOVTOL OAEG Ol SVVATEG TEPITTACELS.

Noa OewpnBel dedopévo 0Tt o1 padntég yvopilovv 6t yia pua cvvaptnon f: [a, B] —
ocvveyn kot pe f(x) >0 yro kdbe X Tov aviketl 6to [a, B] to epPfaddv Tov ywpiov Q

oL opileTan amd T Ypaeik mapdotaon g f, Tig evbeleg x= o ka1 x= Kot Tov

d&ova x x " etvar: E(Q)= j Bf(x)dx »

Avédivon

1. Kat apynv ot 6tdyot mov Ba 1000V Ba Tpémel va apopovv oty dvvatdtnTa
TOV pHonTov

e Na dtakpivovy T1g TEPITTMOOELS EUPAODOV Kal va TIC cuvoyilovv og pia
KAVOVTOG YP1NOoT TNG EVVOLOG TOL OITOAVTOV.

o No ypnouorotovy 1o OLOKANPOUO O OVOAVTIKO EpYOAEID YO TOV
VTOAOYIGHO EPPAODV.

e Na 6ovdéovy TNV YEOUETPIKT TOPAGTACT] TOL EUPAS0D e TNV aAyEPPIKN
AVOALTIKY EKQPOCT) TOL OAOKAN PO UATOG.

2. H pébodog mov Ba akoAovBnocet o d10dcKmv Ba pmropovoe va eival 1
KkatevBuvopevn avakdivyn pEcw SaAdyov.

3. Koatd v ntpd S100KTIK) dpa O
OAcK®V diVEL TO TOPAKATM GYNLOTO
OTOVG HoONTEC Ko amevBuVeEL EpOTNOELG

NG LOPPNG:
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e Jlwg pmopovpe va vworoyicovpe 10 epuPaddv tov ywpiov petald g Cr Ko
oV dEova X ;
e [Tlog pmopodue vo vroroyicovpe to epPaddv tov ympiov petadd g C, Kot
0V A&ova ¥ y;
O 016Y0¢ €M eivar Vo oVOKAAEGOVV 01 LOONTES TIG 1101 VIAPYOVOEG YVMGELS KoL
oLYYPOVOG Vo amoKTNGoLV o dtaicBnomn yua 1o facikd epmTna Tov Ho
axolovOnoet.
O d1doKkmV TNV cuvExela Tovg BETeL To epdTa «Ilmg uTopovpe vo vIToAoYicOLLE
70 gUPadOV LETOED TV YPOUPIKMOV TOPOUCTAGEMY GTO YN0 A» KO SLOTPOYLATEVETAL
LE TOVG LaBNTEG TV TPOPOVY ADGT TNG apaipecNS TV 600 epPaddv EmOUEVMG Kot

B
™V Avon j [f(x)—g(x)]dx Zmmv cvvéyela dompaypotedeTon Ta dALa 600 oynUaTo

He 6TdY0 TNV KGAVYN TOV PACIKOV TEPITTOGEDV TOV OVTIGTOLYOVV GTIC GYETIKEG
0éce1c Twv 000 CLVAPTHCEWV.

Téhog Ba akoAovBNcoVY dVO 1) TPEIS EQAPLOYEG TIG OTTOLES O O10doK®V Ba £xel
eMAEEEL Kl 01 omoieg Ba KOADTTOVV Ko TIC TPELS TEPIMTMGELS TOV EYEL
JlmpayHLoTeELTEL PE TOVS PHOONTEC.

Koatd v devtepn 0100KTIK) dpa. ot pobntég Ba mpémet va vmoroyicovv epfadd
HETAED YPOUPIKOV TAPUCTAGEDV CUVOPTNCENMYV Ol OTOIEG eV TAIPVOLV LOVO OeTIKEG
TILEC.

O d1doKmV apyikd Bo Tpémel va SamPayHaTEVTEL Le TOVG LaONTEG TOV VTOAOYIGHO
oV eUPadod Tov yYwpiov Tov TEPIKAEiETOL LETAED TOV AoV ) ) KOL TNG YPOPIKNG
TOPAGTOONG OGS GUVAPTNONG LE OPVNTIKES TILEG.

2mv cvvéyela divel otovg pabnTtég 1o TPOPANLLE TOL VTOAOYIGHOD EUPadoD HETOED
YPOPIK®V TOPACTAGEMY GLVOPTIGEMY 01 OTOLES TOPVOLV KOl APVNTIKES TILEG GTO
dwotnpa [a, B].

Téhog {NTd amd Tovg LaBNTEG VO GLVOYIGOLV TAL GUUTEPAGLOTE TOVG KOt VoL
SITLTOGOVY Evay 1 TEPIGGOTEPOVG KAVOVES TOV VO OLPOPOVV GTOV VITOAOYICUO
eUPadod HETOED YPAPIKOV TOPACTAGEDMY V0 GUVAPTGEMV.
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AxoAovBohV Kot TéAL EMAEYUEVES EPAPUOYEC.

Xnpeioon:

1. Mia dAAN KaTtavoun g dakténg VANG etvar 1 e&ng:
Kot mv mpot dpa o d1ddokmv eneEepyaletal pe Toug padnTég T1g 600 TPAOTES
TEPUTTAOGELS Y10 OAEC TIC OECELS TOV YPOUPIKADV TAPACTACEDV TOV GUVAPTNCEWV (TAV®D
amo Tov ¥y, KaT® and tov }x). Tnv devtepn dpa pmopel va yivel eneEepyacio g
TEPIMTOONG KOTA TNV 07010 O1 YPAPIKES TAPAGTAGELS TV OVO CLVAPTICEWDV
TEUVOVTOL.

2. Amd ™V oTiyun OV TO KEIUEVO TNG EPATNONG AVOPEPETAL GE ‘Topovcioon’ Ba
umopovce va, avartuydel S1dAoyog peTa&d Tov H10ACKOVTO Kot TV LobnT®dv
LLE TOV JOACKOVTA VO KATAGKELALEL TAL GYNUATO 0TOV Tivaka. Akdun Oa
UTOPOVGE VA, XPNCLOTOMGEL dtapdveleg. Akoun Ba pmopovoe va
YPNOLOTOmoEL POAAL epyaciog (Eva 1 dV0) Ta omoia Ba TepLEyovv
KOATOAANAO GYNLOTO KO EPOTNOELS TIG 0TO1eg Bal S1omPayLOTEVTEL e TOVG
poOnTéc.

EPQTHMA 2°:

«Metd TV 0AoKANP®oT TS VANG TV podnuatikav g B Avkeiov Betikng
KaTELOVVOT G, TNV MPA TOV ACKGEMV TOPAKOAOVOINGATE TOV ETOUEVO O1AAOYO HETAED
000 pobnTmv, Tov cu{NTOVV Y10, TN GVYKPIoT UETOED TV apBumy 1,23999.... kot 1,24:
Moabntiis A: Eépovue 011, yio va c0YKpIivovue 000 deKaotkois aptduois, avyrkpivovue
TPATA T0. AKEPOLO, LEPY. MEYaADTEPOS €IV OTOS TTOV EYEL UEYOADTEPO OKEPALO UEPOG.
Av ow1a. givou (oo, coveyilovue aVYKPIVOVTAS Ta WHNPLO. UETE THV DTOOLAGTOLN.
Meyaldtepog eivar avtog mov Eyel UEYAADTEPO TO TPWTO JLAPOPETIKO OEKOIIKO WHPIO.
Enouévag o 1,24 eivou ueyalivtepog amo tov 1,23999...

Mabntic B: Mropeic vo, oo weig évav opifuo mwov Ppioketol avoueso 6e avTovs,
Mabntic A: (uetd and oxéyn) O aprBuos 1,23999...1

Mabntis B: [looa 9 vrapyovv mprv to 1;

Moabntijs A: (Xképteton kot dev amovta,)

Mabntic B: Myrws o 1,24 givar o ouéows emouevos tov 1,23999....;

Moabntijs A: (ueta omo oxéyn) Mail.ov.

O1 0v0 pabntég odg kottalovv pe amopia, {ntmvtag Bondeta.

a) [Tow yvootikd TpofAnpata kpivete 6Tt Exovv ol pobntég avtol, pe faon v
TPV

culnmon;

B) IMog Ba tovg fonbodoate va ta Eemepldoovv;»

Avéaivon

Kabe avaivon evog d10aKTIKOV eMEIG0di0V TPoHToETEL TNV VTTAPEN EVOC M|
TEPLOCOTEP®V Be®PNTIKAOV HOVTEA®V HECH T®V 0moimV Ba vAoTonOel  avdAvon
ovTN.

270 GUYKEKPUEVO SOOKTIKO EMEIGOO UTOPOVLLE VAL YPTGLLOTOCOVLE TNV EVVOLAL
TOV ‘gumodiov’ kail TNV £vvola Tov ‘yvwotikol oynpotog’ (Keicoylov 203-217) yia
TNV SWOOKTIKT 0VAALGT TOL SLHAGYOV TV HoONTAOV.

To Backd YvooTiKO eUndo10 TOV GLVAVTOVY Ol LOONTEG TTOV ElYOLV TOV CLYKEKPIUEVO
dthoyo elvar ot dmelpeg dradkacies. To epunddo avtd Bo pTopovGE Vo YopaKTNPIoTEL
®G ‘EMOTNUOAOYIKO ™ ooV oyeTileTON e TIG SVOKOAIEG TOV CLVAVTINGE Ko N
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LB LOTIKY KOWVOTNTO GTNV TPOGTAOELD VAL OTOGAPNVIGEL TNV £VVOL0 TOL 0pioL Kot
Vv évvola Tov ameipov 1 omoia PpicKETOL GTO TAPAGKNVIO.

Ot pofntég KahovVTol Vo KATOVOIGOVV, HECH EVOC TETEPUGUEVOD TUTTOV, Ui
dwdwkacio  omoia cvveyiletot €1¢ To dmvekég, dnAaon pio dtadikacio n owoio
eEeMooetal €n Anelpo. XpNoonotohv AOIOV T0 YVOOTIKO YN TOV SEKASIKMV LUE
TMEMEPACUEVA OEKAOTKA YN @ia apoD 1 ATEPT SLOOKOGIN TOV VITOVOEITOL GTIV YPOPT|
ToV dekadtkov 1,23999... mapiotdvetan pe tedeieg o1 omoieg OPMG Kot avTEG eivat
MENEPUACUEVEG!

Eivat @avepd emumhéov 4Tt o1 pabntég ¥pnoyLorolodV Kot T0 GYI0 TOV QLUGIKMOV
aplOu®v aeobH cuintoHv Yo TNV £vvola EMOIEVOG 1) OTTO10 OEV VPIGTOTOL GTOVG PNTOVG
apBpovg. To yvooTikd oynuo TV QLGIKOV aplBpdV pe v Evvolo ‘€emduevog’
EMOUEVOG ONUIOLPYOVV EMTAEOV EUTOO10 TOL 0dNYEL TNV EKONA®OT TOL AdBovg va
Bewpovv Tov apBpo 1,239999... mponyoduevo tov 1,4.

Mia dpactnpromnta pe tnv omoia 0 d0doKmv B LTopoveE Vo 001 YNOEL TOLG LaONTEG
oTNV Katavonon tov AaBoug eivat 1 S10d1Kacio LETATPOTG TOL deKAdIKOD GE pNTO U
™V oLuvi N J1dIKAGT0 KATAAANA®Y TOAAOTANGIOUG LAV KO OPULPECEDV.

EmuAéov Ba pmopovoe va {ntioet and toug padntég va vroAoyicovv to dfpotopa
0,9+0,09+0,009+0,00009.......... , ONAaod”| to dBpotopa ancipov dpav piag edivovoag
YEOUETPIKNG TPpoddov. To dBpotoua avtd Oa enétpene otovg padnTtég va
avayvopicovy TNV TaTIoT HoG ATeElpnG O1001KaGTI0G LE TO AMTOTEAEGUE TNG.



